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Introducción

En este capítulo se extiende el concepto de integral

definida de una función de una variable , a

funciones de varias variables.

Se comienza por analizar el caso de funciones de dos

variables que se integran sobre regiones en el plano,

transformándose el intervalo de integración

unidimensional en un conjunto de puntos pertenecientes

a una región que se denominará región de

integración.

Se verán aplicaciones de las integrales dobles y se

presentarán los conceptos fundamentales que son

necesarios para el manejo de las integrales triples.
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Integral doble de una función escalonada sobre una región rectangular

Sea una función f(x,y) escalonada en determinada región

rectangular Q  R2 , esto es la función es constante en cada

partición de Q.
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La misma gráfica se puede observar desde otra 

perspectiva:

Integral doble de una función escalonada sobre una región rectangular
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Definición:

Integral doble de una función escalonada sobre una región rectangular
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La integral doble como integrales unidimensionales reiteradas
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Integral doble: función continua y acotada definida en un rectángulo
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Integral doble: una interpretación geométrica



Análisis Matemático II – Presentaciones en el Aula - Tema 7 – Integrales múltiples 9

Integral doble: regiones de integración más generales
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Integral doble: regiones de integración más generales
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Algunas aplicaciones de las Integrales Dobles

Área de una superficie plana



Análisis Matemático II – Presentaciones en el Aula - Tema 7 – Integrales múltiples 12

Algunas aplicaciones de las Integrales Dobles

Volumen de un sólido en el espacio R3
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Cambio de variables. Fórmula de transformación en integrales dobles
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Cambio de variables. Fórmula de transformación en integrales dobles
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Teorema: cambio de variables en una integral doble
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Caso particular de transformación: Coordenadas polares
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Extensión de la integral definida a un número mayor de dimensiones
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Integrales triples. Concepto e interpretación gráfica
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Cambio de variables en integrales triples. Coordenadas cilíndricas
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Cambio de variables en integrales triples. Coordenadas esféricas


